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Una homotecia es una transformacién geométrica
a partir de un punto fijo “O” llamado centro de homotecia,
todas las distancias de los puntos a “O”, seran multiplicadas
por un valor constante “k”, distinto de cero llamado razén de
homotecia. De forma tal que es una transformacion que a cada
punto A le hace corresponder un punto A’ tal que O, Ay A'son
colineales y la distancia de O a A’ es k veces la distancia de O

aA.

. Seccion:

ELEMENTOS HOMOLOGOS

Definicion de homotecia

Puntos homélogos —,

~Angulos homélogos~

Lados

Los puntos de la figura| Como la figura mantiene la || Los lados correspondientes

original, que se encuentran || forma, los angulos que || entre las figuras son

en el mismo segmento que || posee la figura original y || proporcionales, esto es,

los puntos de la figura|laquellos de la figura || que mantiene una

producida por la homotecia, || producida son congruentes. || proporcion “k”.

Gon los puntos homélogos. Y, % L i
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Dentro de las transformaciones que pueden experimentar, estan las siguientes:
Homotecias directas:

1) Ampliacién directa: cuando k >1

2) Disminucion directa: cuando 0<k<1

Homotecias inversas:

3) Ampliacion inversa: cuando k<-1

4) Disminucion inversa: cuando -1<k<0
Ejemplos:

K>=1

K=-1 -1<K=<0

Practica
1) A partir de las homotecias dadas, anote la informacion correcta en los espacios
asignados.
1
1. Pares de puntos homdlogos:

y y
y y
). Pares de lados homologos:

y y

y y
e | - 3. Pares de angulos homélogos:

y y

y y
Homotecia 4. Tipo de homotecia:




I. Pares de puntos homologos:

y y

y y
). Pares de lados homologos:

y

y y
3. Pares de angulos homélogos:

y

y y

4. Tipo de homotecia:

I. Pares de puntos homélogos:

y y
A y
D' £ ). Pares de lados homdlogos:
o o ‘ y y
oA ‘ y y
5. Pares de angulos homologos:
y
y
4. Tipo de homotecia:

2) En los siguientes ejercicios se presentan algunas homotecias. Clasifique estas
homotecias en ampliacién o disminucion directa, o clasifiquelas en ampliacion o
disminucién inversa.

1 2.
v 3 .
o » 1
FT c
E D
B
.{Q\ A “no°
d W
A L
Y >
\V
Figura A: Figura B: Figura A: Figura B:
Figura C: Figura D: Figura C: Figura D:
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. Seccion:

Habilidades especificas

Indicadores

9. Aplicar los criterios de congruencia:
lado- lado- lado, lado —angulo- lado y
angulo- lado- dngulo, para determinar y
probar la congruencia de tridngulos.

10. Resolver problemas que involucren la
semejanza y congruencia de triangulos.

9.1. Plantea relaciones entre tridngulos a partir de sus elementos.

10.1. Identifica aspectos basicos que forman parte de un problema
relacionado con la semejanza o congruencia de triangulos.

10.2. Establece los pasos necesarios para la solucién de un problema
relacionado con la semejanza o congruencia de triangulos

10.3. Compara diversas formas de solucionar un mismo problema
relacionado con la semejanza o congruencia de triangulos.

Congrugneia de Tridngulos
Dos figuras son congruentes si tienen la misma forma y el mismo tamafio. Dos tridngulos son congruentes si sus lados

correspondientes tienen la misma longitud y sus angulos correspondientes poseen la misma medida.
El simbolo = se utiliza para indicar la congruencia (igual medida).

Ej::‘.l‘.ﬂ' plo .
1: El tridngulo AOPQ es congruente con
aQ el triangulo AABC.
37
AOPQ = AABC
5 em
4 cm Angulos congruentes Lados congruentes
S0 = <A OP = AR
_ [ 4P =<B PQ=BC
O  3om P «@=«C 00 = AC

Ejemplo 2: complete de acuerdo con los tridngulos dados:
c

a.

Los tres pares de lados congruentes son los siguientes:

Y

b.

Las parejas de dngulos congruentes son las siguientes:

) Y

c. Entonces el AXYZ =




Ejemplo 3: Complete la informacién solicitada segtin la congruencia dada:

a. ADER = AWSM - 2D = ,3E = , 4R = DE = DR = ER =
b. ATYR = AGHJ - 4T = , 4] = , TY = ,TR = ,YR =
c. ARST = AOPQ > RT = RS = ST = ,4T = , 4R =
! Ejercicios:

1 Complete de acuerdo con los triangulos dados.
Q a. Lados congruentes: OP =
45° OQ=
M
PQ=
Oego° 55° ,
b. Angulos congruentes: A0OPQ=
AOQP =
05° 80°
L APOQ =
P >
450 c¢. Triangulos congruentes: AOQP =
N
2 Anote la representacion simbdlica de los elementos de los tridngulos si ARUS = AAFK.
R
a. Parejas de vértices correspondientes:
b. Parejas de lados congruentes: U
c. Parejas de angulos congruentes: .
A
S
3. Dado que el ABAC = AFDE, complete la informacién solicitada:
a. =4F d. =FE
b. 4= e. AC =
c. = 4AF f. BA

IR




Criterios de congrugncia

Sabemos que, si tenemos dos tridngulos en los que sus lados homdlogos son congruentes y sus angulos homadlogos
también son congruentes, entonces los tridngulos son congruentes. Sin embargo, es posible comprobar la congruencia de
dos tridngulos sin examinar todos sus elementos. Para ello basta conocer los datos de tres elementos que garanticen dicha
congruencia. Estos casos se resumen en lo que se conoce como Criterios de Congruencia de Tridngulos, los cuales, se
enuncian a continuacion:

1. Criterio L.A.L (LADO, ANGULO, LADO)

Dos triangulos son congruentes si tiene dos lados y el angulo determinado por ellos respectivamente
congruentes.

Ejemplos:
1) | |
| BA = QP
LB =XQ
pal BC=OR
C |
AABC = APQR
2) B
» AD = CD
» <« ADB = « CDB
> BD = BD
AABD = ACBD A — ¢

2. Criterio A.L.A (ANGULO, LADO, ANGULO)

Dos triangulos son congruentes si tiene dos angulos y el lado comprendido entre ellos respectivamente
congruentes.

Ejemplos: i
1 LB =<0 p
) - l AN
BC =0R ‘
‘% <C=<R . y |
c | AABC = APQR I R ! Q
2) B
»  BAD = <« BCD s 0930 5
> AB=CB
» <« ABD = <+ CBD 60° 60°
AABD =ACBD 4 D ¢



3. Criterio L.L.L (LADO, LADO, LADO)

Dos triangulos son congruentes si tiene sus tres lados respectivamente congruentes.

Ejemplos:
1 [
) A - P
x“_\ AB = PQ Py
_,..--"\.- I."')Ll"‘-.__ \ — — 1 ___.-"".;J f““'
Pl | i I Y | ~ | ol | I .
AABC = APQR
2) B . oo
Puedes observar la explicacién en el siguiente enlace:
https://youtu.be/0ISUDPFCxyU
> AB =CB 10 10
> AD=CD
> BD=BD
aaBp=acep * 6 D 6 €

! Ejercicios:

1.Identifique 3 parejas de triangulos congruentes.
e Anote el criterio que justifica la congruencia de cada pareja de triangulos.

o 0 us, @

L
10 cm
6 cm
8cm
8cm
6 cm
6 cm 10 cm
' 6cm
8cm
Triangulos congruentes Criterio de congruencia


https://youtu.be/0lSUDPFCxyU

4.Determine si los triangulos APQR y ASTU de cada una de las parejas son congruentes e indique el criterio

de congruencia que lo justifique.

1

Q T
A /\
RS U
F 12 12

6 6
3. 4.
Q T : a T
P R 5 ] P ‘m- =3 S ﬂ 1
4 4 : 4 4
5. - 6. -
T . T
QVyR u EEQ ' “ 2 R . cad
15 15
o @ 15 15 4 o @ a
5 5

3. Demuestre aplicando los criterios de congruencia que las siguientes parejas de triangulos son

congruentes:




4. Silos triangulos son congruentes, entonces:

e =[] AmEm: :
EF:l:l TAHI\/
DF =[] f— 3 -

1

Escriba la congruencia de triangulos utilizando la simbologia apropiadas ADFE =

5. Escriba las parejas de triangulos que son congruentes utilizando el simbolo =. Justifique
su respuesta indicando el criterio de congruencia utilizado.

|
c F 5cm :
N 3 cm G ()
4 cm QN
D H

3
A 7 cm B

O
L 5cm R
K D

350 N 5
730 3 cm .

& 7 cm 3 cm
J

3 Q
M

6. Determine las medidas de los elementos que se le solicitan.

mA CAF =
mA GCH =

GH =




Habilidades especificas Indicadores

8. Aplicar los criterios de semejanza: lado- lado- lado, | 8.1 Plantea relaciones entre tridngulos a partir de sus
lado- d4ngulo -lado y dngulo-angulo-angulo para | elementos.
determinar y probar la semejanza de tridngulos.

Figuras semejantes

2 0 mas figuras son semejantes si tienen exactamente la

misma forma, aunque su tamario sea diferente.
\‘7 J/

Ejemplo:
Estas botellas son semejantes.

Anote 3 objetos que utiliza en
la vida cotidiana que son semejantes.

Ejemplo 1:

Dibuja figuras semejantes a las dadas con la razén de semejanza que se indica:

a) r=2 b) r=05




Semejanza de Tridngulos

Se denominan tridngulos semejantes, cuando sus angulos correspondientes son congruentes (misma medida) y sus lados
homadlogos son proporcionales (la razén de semejanza o constante de proporcionalidad es la misma).
El simbolo "~" se utilizard para indicar cuando dos o mas tridngulos son semejantes. Por lo tanto, siempre se cumple:

8]
37
5 cm
4 cm
1 53°
o 3om P

NOTACION: AOPQ ~ AABC Indica la semejanza

Angulos congruentes Lados proporcionales

<0 =4
<P =B

or_ro_og

AB BC AC

~ 3_5 _4 1

€0 =«C == =—
6 10 8 2

El triangulo AOPQ es semejante A b em B

con el triangulo AABC.

entre los triangulos.

1

En este caso la constante de proporcionalidad corresponde a - .

Ejemplo 1: seanlos triangulos APQR ~ ASTV, complete las congruencias para los angulos y la correspondencia

para los lados.

a. ¥IP=«S
b. «Q =<«T
c. IR=V

Ejemplo 2: Dado que el ABAC ~ ADFE, complete las congruencias para los angulos y la correspondencia para

los lados.
a. = JFE
b. <4 =
C. = kD

Ejemplo 3: Los lados de un tridngulo miden 3 u, 4 uy 5 u. Se construye otro semejante a él cuyo lado menor
mide 15 u. Halla las longitudes de sus otros dos lados.



! Ejercicios:

1. Dado el AACB~ADHE, de acuerdo con las siguientes proposiciones anote dentro del paréntesis

falso (f) o verdadero (v) segin corresponda.

a. 4A=4H () f. DE~AB ()

b. 4B ~ 4E ( ) g AB=ED ()

c. HE=ZBC () h. CE=AC ()

d DE=CD () L E_DE
YTd BE AB HE

e. === ()

2. De los siguientes triangulos, complete las congruencias para los dngulos y las correspondencias para los lados.

] 5 a. A= g. BCeo
b. ¢ B=_ h. 4B &
L c. <C=__ i AC o
A
A-CPy B-CQ
E
7. Un triangulo tiene dos lados de longitud 160 cm y 140 cm y el dngulo comprendido entre ellos de 45°. Otro

triangulo tiene lados de 21 cm y 24 cm y el dngulo entre ellos dos es de 45°. ¢ Cudl es la razén de semejanza, si existe?

Presentacidn para profundizar en el tema:
Folletos 8°\Semejanza d triang.pdf

Criterios de semejanza

Un criterio de semejanza corresponde a las condiciones minimas que deben reunir dos 0 mas triangulos
para determinar si son semejantes o si no lo son. |

SEMEJANTES
Lados: proporcionales

Angulos: igual medida


file:///C:/Users/17204/Downloads/Folletos%208°/Semejanza%20d%20triang.pdf

(Angulo' AA) m) < L > i

_.8 (- (S| dos parejas de lados homologos\
g_ Si los angulos homoélogos de los || Si los lados homoélogos de dos son proporcionales y los angulos
E triangulos son congruentes. triangulos son proporcionales. formados por esos lados son
g congruentes.
N A J J
", E N/ K H | il v H )
® o
-t P
F ¥ '
P A } "M
g 2 N Q
3 Justificacion Justificacion Justificacion
gl 2 . NM_OM _NO L x0=xH 5 20_OP
b S HI  KJ HK KH HJ
3. XZ =XF

\_ Por lo tanto APVZ ~ AEDF F.9 Por lo tanto ANMO ~ AHJK AN Por lo tanto AOPQ ~ AHJK )

(s i 5 S 7 i . 8 o )
z
27
12/ \9 90 6
3
. z
2 £ 10 E T 30 N 2 0 i
Justificacion Justificacion Justificacion
§ 1. m&AS=mxN=90° 1 FD_DE _FE_12 9 1011 mgN =mx0=90°
2.m&M = mAP =90° - 50° = 40° B SZI Tzl 361 o 0laEw oN . B4 .1
3.mAQ = m&O =90°—40° = 50° GEGES o Lo 6 8 2

\_ Porlotanto ASPQ ~ANMO ]\ _ porlotanto AFDE ~ ATSZ ) \__ Porlotanto AZNO ~ ATOL )

Nota: Al resultado obtenido al comparar los lados proporcionales (1/3 'y Y2 en los dos ejemplos
anteriores ) se le llama razén de semejanza

10



5 [ Ejercicios:

1. Escriba el criterio de semejanza de triangulos en cada caso, el triangulo semejante y la razon

de semejanza

1 2
MABC-A Criterio: | A PRO — A Criterio:
A o0
30 P
B 8
24 B 35 ¥ ¢
4
it P
C 28 150°
A 7 ¢
3. 4,
ASTE = A Criterio: AABC ~ A Criterio:
B
E
T !
W w |
. 6 5
Q a 21 18

D 15
2. Seleccione la respuesta correcta en cada caso.
a) Si AABC ~ AOPQ, entonces se cumple que
A) 57 =75r B) 7o = 5o C)as =4
b) Si AABC ~ APQR, entonces se cumple que
A) msA=m «R B) m«Czm «R C) mz«sC=m 2£Q

c¢) De acuerdo con los datos de la figura, si AOPQ ~ ARST entonces m 2 STR es

P
A) 46° ﬂ R o
B) 62°

C)72° Qae° -

11



d) ¢, Cual es el criterio de semejanza de triangulos que ilustra la figura si el AABD =~ ACBD?
A) L L L
B) L, A, L
C) A LA

A) L, L, L
B) LA L
C) A LA

Nombre de la persona estudiante: ‘ Seccion:

Escala/Criterios Observaciones

Indicadores del Logrado / Avanzado En Proceso / No Logrado /

aprendizaje esperado (3 puntos) Intermedio (2 puntos)| Inicial (1 punto)

Resolver problemas que
involucren la semejanzay
congruencia de
triangulos.

Nombre de la persona .
encargada legal / FIRMA: FECHA: /

Referencias bibliograficas:

e Publicaciones Porras, 8vo (2024)

e Ficha Santillana, material digital.
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TEOREMA DE THALES - OCTAVO
APLICACION: ALTURAS Y SOMBRAS
Institucion: Colegio Ambientalista el Roble Nivel: Octavo -2024
Docente: Alonso Ramirez Abarca Asignatura: Matemdtica
Recopilado: Dany Gonzalez Alvarado
Nombre: Seccion:
Habilidades especificas Indicadores
12. Aplicar el teorema de Thales en la | - Identifica aspectos basicos que forman parte de un problema
resolucion de problemas en diversos relacionado con el teorema de Thales.
contextos. - Establece los pasos necesarios para la solucion de un problema

relacionado con el teorema de Thales.
- Compara diversas formas de solucionar un mismo problema relacionado
con el teorema de Thales.

Situacion problema.
En subgrupos, investigue via web las respuestas a las interrogantes planteadas a partir de laimagen
adjunta.

1. ¢En qué continente se encuentra esta piramide?

N

¢A quién debe su nombre?

3. ¢Existen otras piramides similares fuera de este

pais? ¢Donde?

4. (Cudl es la altura aproximada de esta piramide?

5. Un matemadtico de la antigliedad propuso un
método para calcular la altura de esta piramide,

écudl es sunombre?

6. La piramide de Keops es considerada una de las 7
maravillas del mundo antiguo. Investigue cuales

fueron las otras 6 maravillas.

“Biografias Universales Tales de Mileto: https://youtu.be/BIPbGUUN6PM

Las 7 maravillas del mundo antiguo : https://youtu.be/WWKhEWL8LVA



https://youtu.be/BIPbGUuN6PM
https://youtu.be/wWKhEWL8LvA
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Teorema de Thales

Si varias rectas paralelas (I; Il I, Il I3 ) son cortadas por dos rectas secantes, entonces los segmentos
determinados sobre las secantes son proporcionales.

Se cumple que:

P S
af N

A

A 4
o
[N)
H

A

\
/
w@

EjempIO 1 Escanee el

codigo para ver

Si las rectas horizontales son paralelas, utilice el Teorema de Tales y determine el valor | laexplicacién del

solicitado. Teoremay el
f \ Eiemplo #1
| -
Tcm \x
-=f -
Scm 18cm
-=uf \--

Ejemplo 2

De acuerdo con los datos de la figura, en la que AD || BE || CF y AB = 11, determine la medida del segmento
DE

Segun el teorema de Thales: T 4 1
’ P - B 9 C

AB _ BC DE _ 10
DE EF 11 9 -

——

— E| 10
D
v Y N

— DE = %.11 — DE = 12.22


https://youtu.be/j1ZZTf5oIvA

= — h JQ - ’ s : eszrzzzzcl : . - T
@E?3 & - & Nyr— 1o i) m ] , = ' N ) l,\

Ejemplo 3

> > > «> R —_ R
Segun los datos de la figura, si AD Il BE, BE I CF,DF =12. ¢Cudl eslamedidade EF y DE?

4 C

l2 J.E/B//””H

A
s

Bl
.

=~ Ejercicios

1) De acuerdo con la figura [y ||l || l3, en las siguientes proposiciones anote dentro de
paréntesis talso (f) o verdadero (v) segtin corresponda.

AB _ EF ED _ EF
()ﬁ_ﬁ A\ ID ()ﬁ_ﬁ
< . _|1

BC EF EF AC
()E_DF ()ﬁ_ﬁ
E
ac _DF : B\ / e BC _DE
()E_ﬁ c1 jF .| ()ﬁ_ﬁ
v 3
AC AB DF DE
O — ZE==

2) De acuerdo con la figura si CF || DE || BG, complete los espacios indicados.

AB GF _ DE
a _ = I _— = —

BC BC

_ B C D _ _

cD A . AG AF
b. e t —_——=—

BC GB

GE _ S A _
a6 : & Ic

AD AE AG
d —m=—— h ——=—

AB BG



= = =
¢
@?3 @ h &

Va

ep o 3= g1 ¢ N T

3) De acuerdo con los datos de las figuras, en la que [; |l [, || I3 determine el valor que se le solicita en

cada caso.

a) El valor de DE

e [ |
C

WL

b) El valor de BC

I L
A f ID .
3
B £ b
7
c \F g
LI L1

4) De acuerdo con los datos de las figuras, determine el valor de las incognitas x o y.

n o minio

~
Cd

I

}-'\

cm

16cm

' \

10

/ ,\ al\b\\c
> a
C

17cm

alb\\c
f h
ecnj \7cm
< E_5b
5cm/ \x
C .

A

A
"

N

(e}

A

A




P

Video - Ejemplo 2

Las baldas de la repisa representada en la figura son paralelas. Calcula el valor de x e y.

5dm

7 dm

(Sol: x=11,2cmy=10cm)
Ejercicios Adicionales:

NOTA: para ver la solucién de algunos de ellos, puede escanear el cédigo QR adjunto o tocar la imagen desde su version
en pdf, los videos estan en TikTok, YouTube o ambas, segun la imagen del cédigo.

1) Enla figura DE // AC. Entonces écudl es la medida de 4AD?

C
A) 9cm 15¢cm
B) 15cm E
3cm
C) 20 cm
A
D) 25 cm D 5cm B
E) 30 cm

2) Sabiendo que el segmento DE es paralelo a la base del tridangulo, las medidas
del segmento “b” es ...

A) 7,7m
B) 10 m
C) 11m
D) 10,5m
E) 12,5 m.



https://www.tiktok.com/@profe_danny_mate/video/7253295186137206022?is_from_webapp=1&sender_device=pc&web_id=7121159240550499845
https://www.tiktok.com/@profe_danny_mate/video/7253898716334017798?is_from_webapp=1&sender_device=pc&web_id=7121159240550499845
https://youtube.com/shorts/qi0fD6DMKKs
https://youtu.be/aKRPR6dCQGM

T %@; : o7 ep o 3= g /1 ¢ N @\

3) La figura adjunta representa la disposicion de tres lotes residenciales que colindan entre si. Con la
base en los datos suministrados en la figura, écudl es la longitud del lote B ubicado en la linea de frente
que da a la calle 4?

A) 22,5m Calle 4 ,/:f/ﬂ/

B) 30 m =

C) 40 m =

D) 90 m

E) 60 m . ]
40 m 30m 20 m

Calle 6

4) Para darle firmeza a un techo, se colocan maderas cortas entre las vigas. Si las maderas son paralelas
entre si, écudl debe ser el valor de x?

18 m
X

A) 12m

B) 14 m

C) 16 m

) C e
D) 18 m 20m

E) 20m

5) Enla figura DC // AB. Si DB = 16 cm, AC = 8 cm y A0 = 10 cm. Entonces 0B =?

A) 20 cm O

B) 25 cm //\\ R
A \}

C) 15 cm / \

C L
D)10 cm - >\
E) 5cm /



https://youtu.be/aKRPR6dCQGM?t=308

=) = P = P\ L, g .
TR ey TN 2/1 ¢ o» o, == o ¢

6) Sil;//Ly// Ls, entonces x + y =

A) 24 s \ 4

B) 11 6/ 8\/ 16

C) 8 L,

D) 5 % y/\4
Ls

E) 3 /

7) Enlafigura DE // AB. Si CB = 30cm, CD = 10cm y AD = 15cm. Entonces EB =?

A) 14cm C
B) 12cm

C) 21cm D E

D) 17cm

E) 18cm

8) Enlafigura DE // AC.Six +y = 15, entonces x - y =2?.

A) 9 C
B) 8 .
C) 6 B
D) 3
A B
E) N. A. Bl X

9) En la figura, la regién sombreada representa a un rio. ¢Cudnto mide el ancho x del rio?

A) 45m

B) 80m

C) 50m Bm B0m

D) 64m
E) 55m



10)

11)

~ 'y V4 ~

=X

e
WY
ST

Con la base en los datos de la figura adjunta, podemos afirmar con certeza que FE // AC.
si y solo si se cumple que:

A) m=3cmyh=6cm
B) m=3cmyh=8cm
C) m=4cmyh=6cm
D) m=4cmyh=8cm
E)m=6cmyh=8cm

En la figura DE//AB, entonces “x"” mide:

A) 6
B) 9
C) 3
D) 12
E) N.A.

A
3cm
E
6 cm h
4 cm
B m F 2cm JC

Nombre de la persona estudiante: ‘

Seccion:

Escala/Criterios

Indicadores del
aprendizaje esperado

Logrado / Avanzado

En Proceso / No Logrado /
Intermedio (2 puntos)| Inicial (1 punto)

Observaciones

Aplicar el teorema de
Thales enla resolucién de
problemas en diversos
contextos.

Nombre de la persona
encargada legal / FIRMA:

FECHA:
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La Pirawmide de Keops Y el Teorema de Thales

Cuenta la historia que un sacerdote egipcio le preguntd a Thales de
Mileto (s. IV a. C) acerca de la altura de la Pirdmide de Keops, cuando
ya las pirdmides rondaban los 2.000 anos de edad, y éste respondidé con
un método de lo mds ingenioso para medir dicha altura.

El siguiente esquema nos permite ver el problema en cuestiéon y cémo
calculd Tales la altura de la pirdmide clavando su bastdn en la arena.

Sombradela
~ piramide

La sombra es la regidon donde no dan los rayos del sol. Se supone que los rayos que inciden en la
pirdmide y en el bastdn son paralelos (consecuencia de la gran distancia que separa al Sol de la
Tierra) y el bastén estd clavado perpendicularmente al suelo.

De esta forma, los dngulos de los dos tridngulos que observamos en la figura son iguales entre siy, por
tanto, dichos triangulos son semejantes.

En dos tridngulos semejantes, se cumple que sus lados homodlogos son proporcionales.

En nuestro caso, se cumple que:

Sombradela piramide _ Alturadela piramide
Sombra del baston Altura del baston

Supongamos ahora que, a una hora determinada del dia, la sombra de la pirdmide media 280 metros,
la sombra del bastén media 2,87 metros y dicho bastén era de 1,5 metros. Segun lo que hemos visto
antes, tendriamos que:

280m _ Alturadela piramide
2.87Tm 1.5m

De donde obtenemos:



)W’g' RGN v ,\5 .‘“:*N 2 ”\.f R ) S R R N A TR S
N Tt gy, v @X t g i GIVT @\ e N N r kg [P
S 280m-1.5m
Altura de la piramide= X3) ——=146.34m
87m

Que es el valor aproximado que tenia la pirdmide de Keops en la antigledad (actualmente tiene
136,86 m).

El método que utilizé Tales de Mileto, el Teorema de Thales, tiene una enorme utilidad puesto que,
entre otras muchas cosas, lo podemos emplear para averiguar la altura de cualquier objeto que sea
grande sin necesidad de medirlo directamente.

VIDEO -EJEMPLO 1- (escanee el cddigo QR que aparece adjunto para ver la explicaciéon o toque la imagen
en version pdf)

1- Considerando la figura adjunta 3Cudntos metros de altura tiene el drbol mdas alto?

x = qltura arbol jrafde

} 24m

A

alt Atbol bande — somb. Avbol 6rnd
ol drbol pequemo  somb. ol peg.

X<y
4 6

Xz Q L] g Ll Scanning...
[0
X= 0

£/ E\ deool qrande Yiene 6m ae alto.

Link: https://youtu.be/N5G7yRAh7YU
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VIDEO -EJEMPLO 2 :

Mariana es duena de un terreno que dedica a producciéon de frutas. Ha sembrado en una misma fila
cuatro drboles frutales favoritos y los distribuye de la siguiente manera.

Rayos del sol

)

'
1
1

i i & | & |
| Lirjnén Mandarina Nance Guanabana
:'_ Sombra del —|
arbol de Link: https://youtu.be/bJmijCTogleE
Limoén

A cierta hora del dig, los rayos del sol se alinean en las copas de los drboles y Mariana hace las
siguientes consideraciones:

e Lasombra del arbol de limén, mide 4 metros y su altura es de 1,40m.
e Cada drbol estd sembrado a 4m de distancia con respecto al otro drbol
cercano a él.

Con los datos planteados en la situacion anterior determine:

a- La altura del arbol de Guandbana.
b- La altura del drbol de Nance.
c- La altura del arbol de Mandarina.

Problemas de aplicacion del Teorema de Thales

Ejemplo para resolver en el aula.

1- De acuerdo a la informaciéon de la figura. 3Cudl es la altura de la casa?

Rayos del sol
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2- Una casa tiene 8 m de alto, al mismo tiempo un drbol de 1,8 m de alto proyecta una sombra
de 2 m. 3Cudl es la sombra de la casa? R/ metros

3- Un darbol proyecta una sombra de 5,5 m al tiempo que un poste de 6,2 m proximo a él, proyecta
una sombra de 3.5m. Calcula la altura del drbol tomando en cuenta que ambos forman
dngulos rectos con el piso. R/ metros

Ejercicios; Realice los siguientes problemas en su cuaderno con sus respectivos dibujos y
procedimientos. Algunos ejercicios llevan respuesta para que verifique su trabajo.

Q) Determine la altura del drbol, segun la informaciéon de la figura
&) Uso de la tecla proporcion en
\ Calculadora
X ey AT
4m B
l-..:! X
13m —m — }'”
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b) Una senal de transito de 2 metros de altura proyecta una sombra de 10 metros, al mismo tiempo
una pared de un edificio proyecta una sombra de 80 metros. Calcular la altura de la pared.

A 70 m D 10 m B

c) Halla la altura del drbol de la figura:

3m 18 m

d) Calcular la altura de un drbol que proyecta una sombra de 12 m en el instante que una estaca
de 1,40 m de longitud colocada verticalmente, proyecta una sombra de 0,90 m.

e) Un arbol proyecta una sombra de 15m, al mismo tiempo que un poste vertical de 6m de altura
, que produce una sombra de 2m. 3Cudl es la altura del drbol2 R/ 45 metros

f) Un poste vertical de 6m de alto, proyecta una sombra de 4m. 3Cudl es la altura de un
darbol que a la misma hora, proyecta una sombra de 1,80 me. R/ 2,7 cm.

g) Un hombre de 1,80m de estatura proyecta una sombra de 1,15m de largo al mismo tiempo
gue un edificio de 20m de alto. Cudl serd la sombra que proyectara el edificio?

13
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h) Una bandera sobre un edificio proyecta una sombra de 62,5m, si el edificio tiene de 13m de
alto y proyecta una sombra de 35m. 3Cudl es la altura de la bandera?

i) Un hombre de 1,75 m de estatura, proyecta una sombra de 1,5 m. En el mismo instante,
una torre proyecta una sombra de 10,5 m. 3Cudl es la altura de dicha torre2 R/ 12,25 m.

i) César se coloca de forma tal que su sombra y la que proyecta el asta de una bandera estén
alineadas. La altura de César es 1,78 my su sombra 2,67 m cuando la sombra del asta tiene
9.21 mde largo. 3Cudl es la altura del asta de la bandera2 R/ 6,14 m.

k) Un drbol de 3m de alto proyecta una sombra, cuyo final coincide con la de un nino de 1,45m
de alto, que estd cerca del arbol, sila sombra del nino es de 2.6m. conteste 1) Cual
es la sombra del arbol? 2)sCudl es la distancia de la persona al arbol?

Nombre de la persona estudiante: ‘ Seccion: _
Escala/Criterios Observaciones
Indlfac!ores del Logrado / Avanzado En Proceso / No Logrado / g

aprendizaje esperado (3 puntos) Intermedio (2 puntos)| Inicial (1 punto)

Resolver problemas que

involucren la semejanzay

congruencia de

triangulos.
Nombre de la persona .

encargada legal / FIRMA: e ———
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Ejercicios extra

Congruencia de triangulos

A. Identifique el criterio de congruencia que se aplica en cada pareja de triangulos.

1. AABC = ADBC 2. AABC = AADC 3. AABC = AADC

A A

r T /
1 '_- 1
B : c D
1 I__I 1

D B LLJ C LLJ D
Criterio: | Criterio: | Criterio:
1. AABD = ACBE 5.AABD = ACDB ¢.AABC = ACDA

A } | B
} B 1l o

Criterio: Criterio: | Criterio:

B) Aplique los tres criterios de congruencia estudiados para identificar un par de tridngulos congruentes en cada figura.

1. N Angulos congruentes;

Lados congruentes:

A = A por el criterio

Angulos congruentes:

Lados congruentes:

N-R-S Q* A = A por el criterio

4. OJKML esun paralelogramo. Angulos congruentes:

—

Lados congruentes:

A = A por el criterio



Semejanza de triangulos

A) ldentifique el criterio que justifica la semejanza de cada par de triangulos.

1 D 2. 3. c
A
il [— i F
B A [5) =
. E
A-B-C C-B-D E K HouL KeJol L A-B-C C-D-E
Criterio: Criterio: . Criterio:
1. 5 B C.
E
D F
A B_E-D & A c| N-O-R R P-O-M
Criterio: Criterio: Criterio:

B) Resuelva los siguientes problemas:

1. Sea ACBD ~ ACAE,A-B -Cy C-D -E. Determine la | 2. Sea ADEF ~ AFGH, D — H —F. Determine el area del

medida del lado BD.
C

5.Sea AABC ~ ADEC,B-E -C yA-D -C. Determine la
medida del lado BAy AC.

B

24

AFGH .
D
6
14 H G
9
E 8 F

1. Sea ABCD ~ ABAE, AB =4 BC_=6 BD =14y DC =
10, entonces ¢cual es la medida de AE ?




C) Resuelva los siguientes problemas:

I. En un jardin al lado de un apartamento hay plantado un Uruca (arbol autoctono de Costa Rica) de 1,2 m. Si la
sombra del Uruca mide 2 m y la del apartamento mide 5 m. ¢ Cuanto mide la altura del apartamento?

2. Un edificio proyecta una sombra de 144 m en el mismo instante que un arbol de 5 m proyecta una sombra de
12 m. ¢ Cual es la altura del edificio?

3. Si se tienen dos triangulos semejantes con una proporcién de 2:5 y se sabe que la medida del lado es de 12 cm.
¢ Cuanto mide su lado homologo?

4. El triangulo ABC cuyas medidas son 12 cm, 18 cm y 24 cm, es semejante a un triangulo FGH, cuyo lado mayor
tiene por medida 12cm. ¢ Cuél es la medida del perimetro del triangulo FGH?

Teorema de Thales

A) Determine la medida de los segmentos indicados en cada caso:

(VAIVA | VAW.Y: E S 2. AB||CD; AG=_____ 3. PF||QG||RH; GH =

S c 6

. ] \D = ¢ | el of S
1 3 2 i

< B/ \e 8
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8 12
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1.m|ln; EC =6; EB=10; FA =2;
ED =




